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95.3 Teorema de Béyout .

E-Éenne Báont 1730-1783)

Teq : Sean Fy G armas proyectivos planos de grados znyn .

( bite) Asumir FYG molieron componentes comunes .

⇒ F. G = I IIP ; FAG) = m . n
.

PEPZ

idea : • FAG es finito .

• Asumir que {7--0} n FAG =p [ya que podemos
cambiar coordenadas

y enviar la
recta que quierandug G- n

a 2- = o ; elegir reata que no pase por FNG ] .deg F- m

•

°

. § Ilp ;FNG) = § IIP ; El# = dima }-47K¥
,
c.*)) .

(reducción ) (Thrintiguo)

¥ : =
KE M :

= ktx
,y R : = bílxiz]

(E)6*3 (F)G)

% (Resp.Ra) = esp.vect.lk formas de grado d

Demostraremos : dim
,
A = diurna y dimrfd = mon
ambos si d es grande .

IPaso 1) dirnk Md = min si dzntm
.

• IT : R → M cociente y : RXR → R

(A)B) ↳ AFTBG

y
Y : R → RXR

C ↳ (GC
,

- FC)
morfismos de anillo . Luego

,
Como mcdlf

,
G) =L

⇒ o → R Es RXR Es R Es M → o

es exacta
.



y lo es grado a grado : si dzmtn

⇒ o → Rd.mn Es Ra-mi RanI Rae % → o

•
: como Rsliene dim (staff , podemos usar

dimtá = dim Ra - ( dimhd-mtdimRd-D-dimRd.mn

para obtener dimktá = min .

(Paso2) ✗ : M → M
,

✗ (F) = ZIT es 1-1
.

• Tenemos que
mostrar

ZH = AFTBG ⇒ H = ÁFIBG #ÁB
.

• Para JEKETYIZ]= R
,
escribir Jlxigo> = : Jo .

• Como F
,
Giyz motiven ceros comunes

⇒ Fo
,
G
.
son relativamente primos en KG, y]

.

• Si ZH = AFTBG ⇒ Aofo = - Bogo

⇒ Bo = E. C y A. = - Goc
,
#CEKETTS .

• Sea A, = ATCG y B
,
= B- CF

.

• Como (A)• = O y LBD. -- O ⇒ A
,
= ZÁ y B,

= ZBI
,

# ÁIB .

• Como ZH = A, F+ B, G = ZÁFTZBG en k¥17,7]
(Atcc)Ft (B- c.F)G = AF+ BG

⇒ H = ÁFIBG •

(Posos) Sea d > mtn
, elegir A, , . . ., Anne Rd

tal que los residuos en Ma gorman una
base

( de Moe ) . Seon Ai# = A-¡Hi,DEKE , y]

y ai = Ái# E ¥

P.d . ar , . . _

, aun es base de TÉ



Notar que ✗ restringe a un isomorfismo
% ⇒ Mata si dzvntn , ya que
dimptfdir = mn frio y ✗ es 1-1 .

Luego EA, , . . . , ÉAMN es base de Md+r .

(a¡ genera TE ) : Sea h = Ñ c- TI , He bíxi] .

mn

ZN.lt# = -27¡ EA; + BFTCG #tick , B,CEKE,y, z]

forma grado dir
¡= '

m . h

⇒ H = (zN.lt#)*=-Z7iAi*tB*F*/-*G*i--Ih=Z-Y.Qi*
en ¥

La; son l. i. ) : Ya, + . . .
+ 7mn Onmn = O suponer .

⇒ II. A# = BF# +CG#
⇒ homogeneizando E -27¡ A¡ = Z^B* . F+ ÉCF- G #r, s,t
⇒ -27¡ ZTA; = O en Medir

⇒ ✗¡ = o Fi •

Coz : Si F
,
G no tienen componentes comunes

⇒ -2 mplf)mp(G) E deglF) . deglG) .

PEFRG

coz : si F y G se intersectan en m. n puntos
f-¥6

⇒ los cruces sontonsversoles y Fy G son
suaves en esos puntos .

← : Si dos curvas de grados mgn tienen mas de
mn puntos en común ⇒ Deben tener una

componente en común .



obieocaf : Existen ae superficies como PE : suaves y
proyectivos .

Porej : Xd = { ×?+ ×? + ×? + xjd = o } c. P?
J un Bégout para XD !

°
3d
' rectos

Gustuá teoría de intersección en las camas C Xd

Pero el "espacio de curvas
"

para describir este Bágoat
es digícil de manejar : Pio (Xd) .

M n
'

Para P}
,
Pie ( PE) = ZI = {L > .

: mL . nh = mm - = mn

isúgnt

Ej .- ✗ =P
"
✗ P1 = { ✗• ×, = ×,✗a } C 1Pts

"

Espaciode curvas
"
= {F, , Fz> = 2/02Fz⇐ Huir

Bégout es establecer :
F, PÍ

, y 0 1 O

bctad = LaF+ b.E) • (CF, talE) = a tbctad)F+ bdE⑤
Bgóut n p

' Bézout


